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บทที่ 1 
นิยามและกฎเบื้องตน และ  

การแยกตัวประกอบ 
 

 
ระบบจํานวน ( Number System ) 
 
1. จํานวนกับตัวเลข ( Number and Numerical ) 
จํานวน หมายถึง ปริมาณเพือ่บอกใหทราบวา “มาก” หรือ “นอย” 
ตัวเลข คือ สัญญลักษณที่ใชแทนจํานวน 
 
2. การแบงชัน้ของจํานวน ( Classification of Number ) 
จํานวนสามารถแบงไดเปน 2 ประเภท คือ จํานวนจริง และ จํานวนเชิงซอน 
2.1 จํานวนจริง ( Real Number ) 
ระบบจํานวนจริงสามารถแบงยอยไดดังนี ้
2.1.1 จํานวนตกัยะ ( Rational Number ) 
จํานวนตักยะ คือ จํานวนที่สามารถเขียนในรูปของเศษสวนได โดยที่เศษและสวนเปนเลขจํานวน
เต็ม  
จํานวนที่เปนจาํนวนตกัยะ ไดแก 
 
1) จํานวนเต็ม ( Integers ) แบงไดเปน 

1.1) จํานวนเตม็บวก ( Positive Integers ) หรือ จํานวนธรรมชาติ ( Natural Numbers )  
        ไดแก  1, 2, 3, 4, ...  
1.2) จํานวนเตม็ลบ ( Negative Integers ) ไดแก -1, -2, -3, ... 
1.3) จํานวนเตม็ศูนย ( Zero )   จํานวนศนูยมีคุณสมบัตวิา  
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- เลขจํานวนใดที่บวกกับศูนยจะตองไดเทากับตัวมนัเอง 
- เลขจํานวนใดที่คูณกับศนูยจะตองไดเทากับศูนย 
- เลขจํานวนใด ( ที่ไมเทากบัศูนย ) มาหารศูนย ผลลัพธตองเทากับศูนย 
- ศูนยหารจํานวนใดๆ ( ไมเทากับศูนย ) มคีาเทากับ อนนัต ( Infinity ) 
 
 

2) จํานวนเศษสวน ( Fraction ) 
     คือจํานวนที่อยูในรูปของผลหารของจํานวนเต็ม 2 จํานวน และ ผลลัพธไมสามารถเขียนในรูป
จํานวนเต็มได 
 
 
2.1.2 จํานวนอตักยะ ( Irrational Numbers ) 
จํานวนอตักยะ คือ จํานวนทีไ่มสามารถเขียนในรูปเศษสวนที่มีเศษ และ สวนเปนจํานวนเต็มได เชน 

9 5,,,2 eπ  เปนตน 
 
 
2.2 จํานวนเชิงซอน ( Imaginary Number ) 
จํานวนเชิงซอน หรือ จํานวนสมมติ คือ จํานวนที่ไมสามารถหาคาจริงได เชน 1−   จํานวน
เชิงซอนมีประโยชนและใชมากในการคํานวณในทางคณติศาสตรและวศิวกรรมศาสตร   
หนวยของจํานวนเชิงซอน คอื 1−  โดยทัว่ไปเขียนแทนดวย i 
 
พจน ( Term ) 

พจนหรือเทอม หมายถึง เลขจํานวนแตละจํานวน หรือ ตัวอักษรที่เปนสัญลักษณแทนตัวเลขแตละ
จํานวน  
พจนพจนหนึ่ง ประกอบดวย ผลคูณหรือผลหารของเลขจํานวน กับ ตวัอักษร ซ่ึงเขยีนแทนจํานวน    
( หรือตัวแปรนั่นเอง ) เชน  5

2

4
9,,3
x
yxxy  เปนตน 

พจน ( Term ) สามารถแบงได 2 ชนิด คือ พจนเหมือน และ พจนไมเหมือน  
 

axxxx ,9,12,8 −  ทั้งหมดเปนพจนเหมือน โดยพิจารณาที่ x เปนหลัก การพิจารณาพจนเหมือน 
ใหพิจารณาที่รูปอักษรที่ซํ้ากนั 
 

dcba 12,9,8,2      ทั้งหมดเปนพจนไมเหมอืน 
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นิพจน ( Expression ) 
นิพจน หมายถึง จํานวนหนึ่งๆ ซ่ึงประกอบดวยหลายๆพจนเชื่อมกนั โดยมีเครื่องหมายบวก (+) 
หรือ ลบ (-) เปนตัวเชื่อม เชน 322 ++ yx  
 
 
ตัวประกอบ ( Factors )  
ตัวประกอบ คอื ตัวที่คูณกันแลว ทําใหเกดิผลคูณขึ้น  เชน 3xy มีตัวประกอบ คือ 3, x, y 
เชน   )3)(7(2142 −+=−+ xxxx  

2142 −+ xx  เปนผลคูณของ )7( +x และ )3( −x   ดังนั้น )7( +x และ )3( −x  เปนตัว
ประกอบของ 2142 −+ xx  
 
สัมประสิทธ์ิ ( Coefficient ) 

สัมประสิทธิ์ คือ ตัวประกอบตัวหนึ่งของพจน เชน 29xy  9 เปนสัมประสิทธิ์ของ 2xy , x9  เปน
สัมประสิทธิ์ของ 2y , 29y   เปนสัมประสิทธิ์ของ x   
 
กําลัง และ ดัชนี ( Power and Exponent of Power) 
ผลคูณที่เกิดจากการคูณกันของตัวประกอบหลายๆตัว ซ่ึงทุกตัวมีคาเทากันนัน้เรียกวา กาํลัง              
( Power ) ของจํานวนนั้นๆ เชน 
6 x 6 x 6 เรียกวา กําลังที่ 3 ของ 6  สามารถเขียนไดในรูปของ   63   3 เรียกวา ดัชน ี
a x a x a x … x a ( n จํานวน )  = an ,  ดัชนี เทากับ n 

 
 
กฎของเลขดชันี ( Laws of Exponent ) 
ถา m และ n  เปนจาํนวนบวก , a และ b เปนเลขจํานวนจริง แลว กฎของเลขดัชนีมีดังนี ้

nmnm aaa +=⋅.1  
0.2 ≠= − aifa

a
a nm

n

m

 
nmnm aa ⋅=)(.3  

mmm baab ⋅=)(.4  

0.5 ≠=⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ bif

b
a

b
a

m

mm
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กฎเกณฑพื้นฐานทางคณิตศาสตรท่ีควรรู 

1.  (a+b)c = ac+bc 
2.   0+a     = a  และ 

 1 * a   = a 
     3.  ถา  z+a = a แลว z = 0 

     4.  ถา a+b = a+c แลว b = c 

     5.  แตละคาของ a ซ่ึงไมเทากับศูนยจะตองมีผลลัพธคาเดียวเทานั้น 
               a+x = 0 

6. สําหรับคา a และ b จะตองม ีx คาเดียวเทานั้นที่ทําให  a+x = b 
7. สําหรับทุกคาของ a ; a * 0 = 0 = 0* a 
8. ถา b มีคุณสมบัติวา ab = a สําหรับทุกคาของ a แลว จะตองไดวา b = 1 

9. สําหรับทุกคาของ a และ b ;  (-a)(-b) = ab 
10. ถา ab = 0 แลว a = 0 หรือ b = 0 

 
กฎการบวกและการคูณ 

1. a+b = b+a 
2. a+b+c = a+(b+c) = (a+b)+c 
3. a*b = b*a 
4. a*b*c = a*(b*c) = (a*b)*c 
5. a*(b+c) = ab + ac 

 
การบวกนิพจน 
 
หลัก  ⇒ “รวมพจนท่ีเหมือนกัน เขาดวยกัน” 
เพื่อความสะดวก ควรจัดนพิจนเปนแถวๆ และ ใหพจนเหมือนอยูตรงกัน 
 
ตัวอยาง 
จงหาคาของ )652()723()437( 332 yxxyxyyxxyyx −−++−+−+  
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การคูณนิพจน 
 
1.  การคูณ เม่ือตัวตัง้และตัวคูณมีพจนเดียว 
หลัก  ⇒   1.  เครื่องหมาย คูณ เครื่องหมาย 
  2.  คูณตัวสัมประสิทธิ์ เขาดวยกัน 
  3.  พจนที่ไมเหมือนคูณเขาดวยกัน 
  4.  พจนที่เหมอืนกัน เมื่อคณูเขาดวยกัน ใหเอากําลังมาบวกกัน  
 
 
ตัวอยาง 
จงหาคาของ )4()2()3( 24432 zxyyxzyx −⋅⋅−  
 
 
 
 
 
 
 
2.  การคูณเมื่อตัวตัง้มีหลายพจน  และ ตัวคูณมีพจนเดียว 
 ใหยดึหลักเชนเดียวกับขอ 1 
 
ตัวอยาง 
จงหาคาของ )5()343( 4223 yxxyxxy ⋅+−  
 
 
 
 
 
 
 
3.  การคูณเมื่อตัวตัง้และตัวคณูมีหลายพจน 
หลัก  ⇒    “ใหคูณแตละพจนของตัวตัง้ ดวยแตละพจนของตัวคูณ   เพื่อความสะดวก มักจัดกําลัง
ของตัวตั้ง และ ตัวคูณจากมากไปหานอย หรือ นอยไปหามาก” 
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ตัวอยาง 
จงหาคาของ )3()93( 2 xxx −⋅++−  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
การหารนิพจน 
 
1.  การหารนิพจนดวยพจนเดี่ยว 
หลัก  ⇒   “ใหเอาตัวหาร หาร ตัวตั้งทีละพจน แลว เขียนผลลัพธเรียงกันไปพรอมท้ัง
เคร่ืองหมาย” 
 
 
ตัวอยาง 

จงหาคาของ 
yzx

yzxxyyx
2

4423

2
12163 −+  
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2.  การหารนิพจนดวยนพิจน 
 
1. จัดลําดับกําลังของตัวอักษรตวัใดตวัหนึ่งทีร่วมกันทั้งตวัตั้งและตวัหาร โดยเรียงจากมากไป

นอย 
2. เอาตัวหารตวัแรกหารตัวตั้งตวัแรก แลว เอาผลหารใสที่ผลลัพธ 
3. เอาผลหารคูณที่ตัวหารทั้งหมด ใสไวใตตวัตั้งแลวลบผลที่ไดออกจากตวัตั้ง ชักพจนที่เหลือ

ลงมา 
4. เอาตัวตั้งตวัใหม ซ่ึงเหลือจากขอ 2 หาผลหารตอไป โดยดําเนินตามกฎขอ 2 และ ขอ 3 

จนกวาเศษทีเ่หลือมีกําลังนอยกวากําลังของตัวหาร 
 
ตัวอยาง 

จงหาคาของ 22

3222234 222
yxyx

yxyyxyxyxx
+−

+−++−  
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ตัวอยาง 

จงหาคาของ   
23

232
2

242

+−
−+−+

xx
xxxx  
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The Binomial Theorem การกระจาย ( )nba +  โดยการคณู 
 

=+ )( ba  
=+ 2)( ba  
=+ 3)( ba  
=+ 4)( ba  
=+ 5)( ba  

 
การกระจาย nba )( +  มีหลักดังนี ้
 
1. กําลังของ a + กําลังของ b ตองไดเทากับ n 
2. จํานวนเทอมทัง้หมดจะเทากบั n+1 
3. ทุกเทอม ยกเวนเทอมทายม ีa เปนตวัประกอบ  กําลังของ a ในเทอมแรกจะเทากบักําลัง

ของขบวนเทอมคู 
4. ทุกเทอม  ยกเวนเทอมแรกม ีb เปนตัวประกอบ   กําลังของ b ในเทอมที่สองเปน 1 และ 

จะเพิ่มขึน้อีกทลีะ 1 สําหรับเทอมที่ถัดไปแตละเทอม 
5. สัมประสิทธิ์ของเทอมแรก และ เทอมสุดทายเปน 1 สวนสัมประสิทธิ์ของเทอมอื่นๆหาได

จาก Pascal’s Triangle 
 
 (a+b)0      1 
 (a+b)1          1        1 

(a+b)2     1 2   1 
(a+b)3          1      3         3         1 
(a+b)4    1 4 6   4      1 
(a+b)5        1      5      10       10        5         1 

       
 
 ในกรณีของการกระจาย nba )( −  ใชหลักการเดยีวกับ nba )( +  เพียงแตเครื่องหมายจะได 
บวก และ ลบ สลับกันไป 
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การแยกตัวประกอบ (Resolution into factors) 
1) วิธีเอาตัวรวมออก (Common Factor) 

 
type I            )( dcaadac +=+  

 
ตัวอยาง 
  1.  2x3 – 3x2     
  2.  343x4 – 49 x2  
  3.  25xy – 20y2     
 
 

Type II        ( ) ( )badbacbdadbcac +++=+++  
                                   ))(( dcba ++=  
 
 

2) วิธีแยกเปนสองวงเล็บคูณกัน (Trinomial Expression) 
 

Type :        ( ) ( )( )
( ) ( )( )dcxbaxbdxbcadacx

bxaxabxbax
++=+++

++=+++
2

2

 

 
หลักเกณฑสําคัญ 
 
 1.ถาเทอมสุดทาย (เทอมที่ไมมีตัวแปร)  มีเครื่องหมายเปน บวก (+) 
  สองวงเล็บที่แยกได ตองมีเครื่องหมายเปน บวกทั้งคู หรือ ลบท้ังคู 
 โดยพิจารณาจาก 

1.1 ถาเทอมกลางเปน บวก (+) ทั้งสองวงเล็บที่แยกไดตองมีเครื่องหมาย บวก (+) 
ทั้งคู 

1.2 ถาเทอมกลางเปน ลบ (–) ทั้งสองวงเล็บที่แยกไดตองมีเครื่องหมาย ลบ (–) ทั้ง
คู 
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2.ถาเทอมสุดทาย มีเครื่องหมายเปน ลบ (–) 
สองวงเล็บที่แยกได ตองมีเครื่องหมาย ตางกัน 

 โดยพิจารณาจาก 
1.1 ถาเทอมกลางเปน บวก (+) เทอมทายที่แยกออกไปทั้ง 2 วงเล็บ วงเล็บที่เทอม

ทาย 
คูณกับเทอมตนของอีกวงเลบ็หนึ่งได คามาก จะมีเครื่องหมายเปน บวก (+)  

1.2 ถาเทอมกลางเปน ลบ (–)  เทอมทายที่ออกไปทั้ง 2 วงเล็บ วงเล็บที่เทอมทาย 
คูณกับเทอมตนของอีกวงเลบ็หนึ่งได คามาก จะมีเครื่องหมายเปน ลบ (–) 
 

ตัวอยาง 
1. 652 ++ xx  
2. 20122 ++ xx  
3. 652 +− xx  
4. 1272 +− xx  
 

ตัวอยาง 
   1.    822 −+ xx  

2.    22 12 yxyx −+  
3.    8103 2 −+ xx  
4.    12521027 2 −+ mm  
5. 4275108 84404 yxyxyx +−  

  
 

 
ตัวอยาง 

1. ( ) ( ) 15154153 2 −−+− xx  
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2. 24711824 36 −+ aa  
 
3. 302 −− aa xx  

 
   

3) วิธีผลตางกําลงัสอง 
 

( )( )bababa −+=− 22  
 
ตัวอยาง 

1. 22 yx −  
2. 22 34 yx −  
3. 421 nm−  
4. 4520 2 −a  
5. 

a
a 1
−  

6. ( ) ( )22 2575 −  
      

7. 44 yx −  
8. ( ) 22 361 yx −+  

  
9. ( ) ( )22 3273 yxyx −−+   

 
10. 222 2 abccb ++−−  
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4) วิธีกําลังสองสมบูรณ  (Perfect Square Trinomial) 
 

 
( )222 2 bababa ±=+±  

 
 

ตัวอยาง 
1.   962 ++ xx  

    
2. 1682 ++ xx  
3. 22 4129 yxyx +−  
4. 54233 32162 xyyxyx ++  
5. 16822 −−− ddc        
6. 4452 234 ++++ xxxx  

     
     
     
 
 

 5)  วิธีผลบวกหรือผลตางกําลังสาม (Sum or Difference of two cubes) 
 
    ( )( )2233 babababa +−+=+  
    ( )( )2233 babababa ++−=−  
 
ตัวอยาง 

1.     83 +x  

2. 127 3 −y  
3. 36 27343 xa −  
4. ( ) 33 zyx −+  
5. 88 3333 −+− xyyx  
6.   66 64yx +  
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6)  วิธีจัดใหเขารูป กําลังสองสมบูรณ  (Completing the square) 
 

  1. โดยการเพิม่พจนกลาง ใชหลัก         ( ) 222 2 bababa +±=±  
 
ตัวอยาง 
  2224 bbaa ++   

 
 
 
 
 
 
ตัวอยาง 

44 +a  
 
 
 
 
 
ตัวอยาง 

4224 89 bbaa ++  
 
 
 
 
 
 
 
   2. โดยการเพิม่พจนทาย 
    ใชหลัก  ( ) 22 2 bababa +±=±  
    พจนทาย  = พจนกลาง 
               2 x √  พจนแรก    
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ตัวอยาง 
562 ++ xx  

 
 
 
 
 
  
 

ตัวอยาง 
 14133 2 +− xx  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

7)  การแยกตัวประกอบแบบ nn ba ±  
 

( )( )122321 ..... −−−−− +−−+−+=+ nnnnnnn babbabaababa  
 

( )( )12321 .....2 −−−−− +++++−=− nnnnnnn babbabaababa  
 
 
 

ตัวอยาง 
1.     55 yx +  

 
2. 77 vu +  
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3. 77 zy −  

 
4. 1010 yx −  

 
 
 

8)  วิธีใชทฤษฎีบทตัวประกอบ   (Factor Theorem) 
 

“ ถา a เปนรากของสมการ f(x)=0 คือ f(a)=0 แลว (x-a) จะเปนตวัประกอบตัวหนึ่งของ 
f(x)” 

บทกลับ 
“ ถา (x-a) เปนตัวประกอบหนึ่งของ f(x) แลว  a จะเปนรากหนึ่งของสมการ f(x)=0 หรือ 
f(a)=0 ” 
 
ตัวอยาง 
จงแยกตัวประกอบ 12198 23 −+− xxx  
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ตัวอยาง 
จงแยกตัวประกอบของ 1054123 +−− xxx  
                 
 


