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ประโยชนของตวัประกอบ 
 
1.   การหาผลคูณโดยการแนกตวัประกอบ 
 
ตัวอยางที่ 1 
 จงหาผลคณูของจํานวนตอไปนี้ 

a.) [2a+(3b-c)][2a-(3b-c)] 
 
 
 
 b.)   จงหาผลคูณของ   m+2, m-2, m2-2m+4   และ  m2+2m+4 
        จัดเขารูปใหมดังนี ้
 
 
 
 

C.) ( )( )xyxxyx +−++ 22 33  
 
 
 
 
d.) ( )( )33 42234223 −+  
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 e.)   )336)(336(( −+  
 
 
 
 
 
 
2. การหาผลหารโดยการแยกตวัประกอบ 

การหาผลหารโดยการแยกตวัประกอบนั้น ทําไดโดยเอาตวัตั้งและตัวหารมาแยกออกเปนตวั
ประกอบ  เมือ่มีตัวประกอบรวมกันทั้งเศษและสวน กต็ัดใหหมดไป เทคนิคและการคิดคงดําเนนิตาม
แบบการหาผลคูณ  โดยการแยกตวัประกอบ 
 
ตัวอยางที่ 1 
 จงคูณ  (a+b)(b+c)(c+a) 
 
 
 
 
 
ตัวอยางที่ 2 
 จงแสดงใหเห็นวา   (2x-3y+1)3-(1-3x+2y)3   หารดวย   5(x-y)  ลงตวัพอด ี
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ตัวอยางที่ 3 
 จงทําใหสําเร็จ 
 a.)  

253
)156)(62(

2

22

−+
+−−+

xx
xxxx  

 
 
 
 

b.) 
5

25
+

−
x

x  

 
 
 
 
 c.)  จงหาคาของ    

43
1

33 +
 

  ตองพยายามทาํสวนใหเปนจาํนวนเต็ม   โดยการแยกตวัประกอบ 
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ตัวอยางที่ 4 

 a.)   จงทําใหเปนอยางต่ํา      2

2

32
1.

44
126

xx
y

xxy
x

+−
−

+
−  

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 b.)   จงทําใหเปนอยางต่ํา 33

212

yxx
yxx

nn

nn

−
−

+

+

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 c.)   
27

93
3

23

−
++

r
rssrsr     
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3. การทําเศษสวนและเศษซอนดวยวธิแียกตวัประกอบ 

การคูณและการหารเศษสวน  สามารถทําใหเปนรูปอยางงายท่ีสุดไดโดยการแยกตวัประกอบ   
คือแยกตวัประกอบทั้งเศษและสวน  เมื่อมีตวัประกอบรวมทั้งเศษและสวนก็ตดักนัใหหมด 
 

ก. การทําเศษสวน 
 

ตัวอยางที่ 1 การคณูเศษสวน 
 จงคูณเศษสวนตอไปนี้  แลวทําใหสําเรจ็ 

a.) 2

2

32
1

44
126

xx
yx

xxy
x

+−
−

+
−  

 
 
 
 
 

b.) ]
)(

2][[ 2

22

22 abxcbx
aaxx

xa
bccxabax

+++
+−

−
+++  

 
 
 
 
 
ตัวอยางที่ 2 

 a.)   จงทอนใหเปนเศษสวนอยางต่ํา  
56187

43
23

23

++−
−+

xxx
xxx  
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 b.) จงทําใหเปนผลสําเรจ็ 
3
2

42
12

352
8 2

22

4

+
−

÷
++

−
×

−+
−

x
xx

xx
x

xx
xx  

 
 
 
 
 
 
 
ตัวอยางที่ 3 
 จงหารากของสมการ 

4
2

2
6

12
43 +

+
+

+
+
+ xx

x
x  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ข.  การทําเศษซอนดวยวธิแียกตวัประกอบ 
 โจทยพีชคณติประเภทเศษซอน  ก็มีหลักการทําเชนเดยีวกับโจทยประเภทเศษสวนธรรมดา  
คือ  ทําเศษซอนใหเปนเศษสวนธรรมดา  แลวแยกออกเปนตัวประกอบทั้งเศษและสวน  ตัดกันใหเปน
อยางต่ําแลวตอบ 
 
 



 
การแยกตัวประกอบ       เกียรติฟา ต้ังใจจิต 
-------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

24

ตัวอยางที่ 1 
 การหารเศษสวน 
 a.) 

3
12

652 2

−
+−

x
xx     

      
 
 

 b.) 
2

2

2

2

64
9

87
65

x
x
xx
xx

−
−

−+
+−

    

 
 
 
 
    
ตัวอยางที่ 2 

  จงทําใหสําเร็จ   
ba
ba

ba
ba

ba
ba

ba
ba

+
−

−
−
+

+
−

−
−
+

22

22

22

22
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4.  การแกสมการกําลังที่สองโดยวธิแียกตวัประกอบ 
  การแกสมการกําลังท่ีสอง  ซึ่งมีตัวไมทราบคาเพียงตวัเดยีว  (Quadratic  Equation  
in  One  Unknown)  นั้น  ทําไดโดยอาศยัการแยกตวัประกอบ 
 
รูปมาตรฐานของสมการกาํลงัสอง 
 
  สมการกําลังท่ีสองซึ่งมีตัวไมทราบคา  x  มีรูปมาตรฐานดังนี ้
    ax2 + bx + c = 0 
  where a, b and c are constans and  a ≠ 0     คือมี  a, b และ  c  เปนตัวคงที่
ใดๆ  และตองมีกฎเกณฑวา  a  ตองไมเทากับศูนย 
  สมการกําลังท่ีสองที่  b  =  0   คือไมมีพจน  x  เรียกวา  สมการกําลงัที่สองแท  (A 
pure quadratic Equation) 
 
การแกสมการกําลังที่สอง 
 
  เรามวีิธแีกสมการกําลังสองได  5  แบบ   4 แบบแรกอาศัยหลักการแยกตวัประกอบ  
แบบที่ 5  เปนการแกสมการแบบใชกราฟ 
 
 

แบบที่ 1  :  สมการกําลังสองแท 
 

ตัวอยาง 
  จงหารากของสมการตอไปนี้ 
  a.)  x2 – 4 = 0  
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  b.)  2x2 – 21 = 0  
        
 
 
 

แบบที่ 2  :  โดยวธิแียกตวัประกอบธรรมดา 
 

ตัวอยาง 
 จงหาคาของ  x  จากสมการตอไปนี ้
 a.)  x2 – 5x +6   =  0  
 
 
 
 
 
 b.)   3x2+2x-5   =    0     
 
 
 
 

c.)   x2-4x+4   =    0     
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ตัวอยาง 
  จงแกสมการตอไปนี้ดวยวิธแียกตวัประกอบ 

a.) 
5
4

4
1

1
1

=
−

+
− tt

 
 
 
 
 

b.) 
py

p
p
y

56
3

2 −
=  

 
 
 
 
 
 
 

แบบท่ี 3  :  โดยวธิีทําใหเปนรูปกําลังสองสมบูรณ 
(Solution  By  Completing  The  Squares) 

 
 การแกสมการกําลังสองวธิีนีก้็คือ   การหาคาของ  x  ออกมา  โดยการแยกตวัประกอบเพิ่ม
พจนทายนั่นเอง 
 จาก    x2+2ax+a2 = (x+a)2 
 นิพจนขางบนนี้เปนนพิจนกาํลังสองสมบูรณ  คือ  พจนตนและพจนทายอยูในรูปกาํลังสอง
สมบูรณ  และพจนกลางเกิดจาก  ¾¨¹ì·éÒÂ¾¨¹ìµé¹ ×2    เม่ือเห็นนิพจนใดเขียนให
อยูในรูปกําลังสองสมบูรณได  เราก็เขียนนพิจนน้ันไดวา  (พจนตน+พจนทาย)2 
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ตัวอยาง 
 จงแกสมการ 0262 =−− xx  
 
 
 
 
 
 
 
 
ตัวอยาง 
 จงแกสมการตอไปนี ้
     a.)    3x2-5x+1   = 0 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

     b.) 3x2+8x+5   = 0 
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     c.) x2+4x+1   = 0 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

แบบท่ี4 : โดยวธิีใชสูตร 
 
 คาของ  x  หรือรากของสมการ  ax2+bx+c  =  0    หาไดโดยใชสูตร 
 
 
 
 
 เมื่อเห็นสมการกําลังที่สอง  ถาตองการหาคาของตัวไมทราบคา  หรือรากของมันทําไดงายๆ  
โดยจัดใหเขารปูมาตรฐานของสมการกําลังสองสมบูรณ แลวเอาคา  a, b, c  แทนคาในสูตรขางบน 
  

หลกัการหาสูตรสมการกําลังสองสมบรูณ 
  ax2+bx+c = 0 
 เมื่อ   a  ≠  0   เราสามารถหาคาของ  x  ไดโดยวิธีของ   Completing  the  Square  ดังนี ้
 หารตลอดดวย   a  ได 
  

a
cx

a
bx ++2   = 0 

 หรือ 
a
bx +2    = -

a
c  

a
acbbx

2
42 −±−

=  
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 บวก 2)](
2
1[

a
b      เขาทั้งสองขางได 

  2

2
2

4a
bx

a
bx ++   = - 2

2

4a
b

a
c
+  

 บวกลบพจนทางขวาใหสําเรจ็ได  = 2

2

4
4

a
acb −  

  ∴    2)
2

(
a
bx +    = 2

2

4
4

a
acb −  

 ∴    
a
bx
2

+    = 
a

acb
2

42 −
±  

 ∴    x    = 
a

acbb
2

42 −±−  
หมายเหตุ 

 1.)   b2-4ac   เรยีกวา discriminant 
  ก.)   ถา    b2-4ac   >   0 
         รากของสมการเปนจํานวนจริงและมคีาไมเทากัน 
  ข.)   ถา    b2-4ac   =   0 
         รากของสมการเปนจํานวนจริงและมคีาเทากัน แตเครื่องหมายตางกัน 
  ค.)   ถา    b2-4ac   <   0 
         รากของสมการเปนจํานวนจินตภาพ 
 2.)   S   =   ผลบวกของรากทั้งสอง    =  -

a
b  

 3.)   P   =   ผลคูณของรากทั้งสอง    =    
a
c  

 
ตัวอยาง  จงแกสมการโดยวธิใีชสูตร 

 a.)   x2-3x+2 = 0 
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 b.)   4t2 + 12t + 9 = 0 
 
 
 
 
 
 
 
 

 c.)   9x2+ 18x -17 = 0 
 
 
 
 
 
 

 
แบบที ่5 : การแกไขสมการที่มีกําลังเกิน 2 

 
 การแกสมการที่มีกําลังเกิน 2  โดยการแยกตัวประกอบ  (factor)  โดยทัว่ไปใชทฤษฎี

บทเศษเหลือแยกตวัประกอบ 
 
ตัวอยาง  จงหาคาของ  x 
  x3 – 12a2x  = 16a3 
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ตัวอยางที่ 2 
  จงแกสมการ x4-10x2+9 = 0 

 
 
 
 
 
 
 
 

ตัวอยางที่ 3 
  จงแกสมการ 2x4-3x3-51x2-22x+24 = 0 
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แบบที ่6 : การพิสจูน เอกลกัษณ 

 
 สมการที่เปนจริงสําหรับทุกคาของตัวอักษร  หรือตวัท่ีไมทราบคา เรียกวาสมการเอกลักษณ  
(An Indentity Equation)  เชน 
  x2-y2 = (x+y)(x-y) 
  (x+y)2 = x2+2xy+y2 

 สมการทั้งสองนี้  เปนจริงทุกคาของ  x, y  ที่แทนลงไปฉะนั้นจึงเรยีกวาเปนเอกลักษณ 
(AnIndentity) 
 เอกลกัษณ  (Indentity)   คือปริมาณสองปริมาณซึ่งเทากันตลอดไปไมวาตัวอกัษรนั้นๆ จะมี
คาเทาไร กลาวคือปริมาณสองปริมาณนี้ ตองเทากันเสมอไป  สําหรับทุกคาของตวัอักษร หรือตัวไม
ทราบคาคําท่ีเราแทนคาลงไป 
 
ตัวอยาง 
 จงพิสูจนเอกลกัษณตอไปนี ้
 (y-3)2+3(2y-3)  = y(y-1)-y 
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ตัวอยาง 
จงพิสูจนเอกลกัษณตอไปนี ้

  17(5x+3a)2-2(40+27a)(5x+3a)  = 25x2+9a2 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 ตัวอยาง 
 ถา  x + y + z   =   0   จงพิสูจนวา  x3 + y3 + z3   =   3xyz 
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แบบฝกหัด 

 
 

การหาผลคูณและผลหาร โดยการแยกตวัประกอบ 
1.  จงคูณ    5a + 3b –c  ดวย  2a + 3b + c 
2.  จงหารผลคูณของ   2x2+x-6  กับ  6x2-5x+1  ดวย  3x2+5x-2 
3.  จงหาคา   (√2+√3+√5)(√2+√3-√5) 

      4.  จงหาคาของ ( )( )zyxzyx
zyx

++−+

−+ 2  

      5.  จงหาคาของ   (3xy+1)(2x2-3y) 
      6.  จงหาคาของ 

nn

nn

yx
yx

−

− 333  

ข. การทําเศษสวนและเศษซอนโดยวธิแียกตวัประกอบ 
 จงทําใหสําเร็จ 

7. 
43

22

8
)48(

yyx
yxy
+

+  

8. 
2

2

2

2

64
9

87
65

x
x
xx
xx

+

+
−+

+−

 

9. 
ba
ba

ba
ba

ba
ba

+
−

+

+
−

−
−
+

1
 

10. )
)(

2)((
2

22

22 abxabx
aaxx

xa
bccxabax

+++

+−

−

+++  

 
 
ค. การแกสมการกําลังสอง 
         11.  จงแกสมการตอไปนี้  ดวยวธิแียกตัวประกอบ  (factor) 
  a.)  x2-7x   = -12 
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  b.)  x2+x   = 6 
  c.)  x2    = 5x+24 
  d.)  2x2+2   = 5x 
  e.)  9x2    = 9x-2 
  f.)  4x-5x2   = -12 
  g.)  

a
x
2

    = 
ax

a
2

4
+

 

  h.)  
xx +

−
− 2

1
4

1   = 
4
1   

  i.)  
12
2

2
12

−
+

+
+
−

x
x

x
x   = 

3
10  

  j.)  
cy

y
cy
yc

−
−

−
−

2
32   = 

3
2  

 12.   Solve  each  equation  by  completing  the  square 
  a.)   x2+4x-5   = 0 
  b.)   x(x-3)   = 4 
  c.)   2x2    = x+1 
  d.)   3x2-2   = 5x 
  e.)   4x2    = 12x-7 

f.)   6y2    = 19y-15 
g.)   2x2+3a2   = 7ax 
h.)   12x-9x2   = 5 

13. Solve  each  equation  by  the  quadratic  formula 
a.)   x2-5x   = 6 
b.)   x2-6    = x 

  c.)   3x2-2x   = 8 
  d.)   16x2-8x+1   = 10 
  e.)   x(5x-4)   = 2 
  f.)   9x2+6x   = -4 
  g.)   

x
px 22 25 −    = 

3
p  
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h.)   
14
32

−
−

x
x    = 

23
23

+
−

x
x  

 
ง.  การแกสมการที่มกีําลังเกินสอง 
 14.  จงหาคาของ   x   จากสมการ (x2+3x+2)2-8(x2+3x) = 4 
  [ตอบ   x   =   -4,  -3,   0,  1] 
 15.  จงหาคาของ   x   จากสมการ 3x3+5x2     =    3x+5 
  [ตอบ   x   =   -

3
5 , 1,  1] 

16.  จงหาคาของ   x   จากสมการ x4+40x     =    8x3 

  [ตอบ   x   =   0, -2,  5+√5] 
 

______________________ 
 


