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Chapter 2 : Infinite Series
8.1 Limits of Sequences of Numbers
8.2 Subsequences, Bounded Sequences, and 

Picard’s Method 
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Convergence
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8.1
Limits of Sequences of Numbers
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8.1 Limits of Sequences of Numbers

1-1+1-1+1-1+…
จะเปน 0 หรือ เปน 1 ?
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ลําดับ {an} ลูเขาหาคา L เมือ่ทุกคาของจํานวน     ที่มากกวาศูนย 
มีจํานวนเต็ม N สําหรับทุกคาของ n ที่ทําให

ε

ถาหาคา L ไมได แสดงวา {an} ผายออก
ถาหาก {an} ลูเขาหา L เราเขียนไดวา
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ภาพประกอบการพิสูจนการลูเขา
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พิสูจนการลูเขา
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การคํานวนลิมิตของลําดับ
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จงพิจารณาลิมิตของลําดับตอไปนี้
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lim ( ) ( )nn
f a f L

→∞
=

หมายความวา หาลมิิตของ {an} กอน แลวแทนคาเปนลิมิตของฟงกชัน f

หรือ
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เอา L’Hopital มาใชไดเลย จะได
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โดยที่ x  เปนคาที่ไมเปลี่ยนแปลงในขณะที่ n ∞

26

27

8.2
Subsequences, Bounded 

Sequences, and Picard’s Method
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ลําดับยอยของลําดับจํานวนเต็ม
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ลําดับทางเดียว และ ลําดับจํากัด

•Monotonic sequence คือลําดับที่เพิม่ขึ้น หรอืลดลงอยางเดียว เพิ่มก็เพิ่ม
ตลอด (nondecreasing) ลดก็ลดตลอด (nonincreasing)

•Bounded Sequence คือลําดับที่มีขอบเขตจํากัด (มีขอบเขตต่ําสุด-สูงสุด)
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ก. ลําดับไมลด

ข. ลําดับไมเพิ่ม
1

1
+n

Lower bound (m=0)
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8.3
Infinite series
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ผลคูณหรือหาร

ผลรวม
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8.4
Series of Non-negative Terms
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8.5
Alternating Series, 

Absolute and Conditional 
Convergence
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ขั้นตอนการลูเขา


