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คณะวิศวกรรมศาสตร์ 

มหาวิทยาลัยขอนแก่น 

180 120 คณิตศาสตร์วศิวกรรม 1 

การสอบกลางภาคครัง้ที่ 1   ภาคการศกึษาต้น   ปีการศกึษา 2553 

วนัพฤหสับดีที่ 15 กรกฎาคม 2553      เวลา  13.00-16.00  น. 

ผู้ออกข้อสอบ เกียรติฟ้า, ดลฤดี, ยวุรัตน์, วิระสทิธ์ิ, สมัฤทธ์ิ 

ค าส่ัง 

1. ข้อสอบมี  5  ข้อ รวมทัง้สิน้ 11 หน้า   ให้ท าทุกข้อ  ทุกข้อมีคะแนนเท่ากันข้อ
ละ 20 คะแนน 

2. ไม่อนุญาต ให้น าเอกสารใดๆ และ เคร่ืองค านวณทกุชนิด เข้าห้องสอบ  

3. ให้ เขียนช่ือ, รหัส, section และ หมายเลขที่น่ังสอบ  ในกระดาษข้อสอบทกุหน้า 

หากหน้าใดเขียนไม่ครบ หรือ ไม่เขียน จะถูกหักหน้าละ 2 คะแนน 

4. ให้แสดงวิธีท าให้ชดัเจน และถ้าท่ีเขียนไมพ่อ ให้ท าใสด้่านหลงัได้  ห้ามท าข้ามข้อ เชน่ ห้าม
ท าข้อสอบข้อ 1 ในข้ออ่ืน (  ข้อ 2,3,4 ) มิฉะนัน้จะไมไ่ด้รับการตรวจในข้อท่ีท าผิดค าสัง่ 

5. ห้ามน าข้อสอบออกจากห้องสอบ 

 

ข้อท่ี คะแนนเตม็ คะแนนที่ได้ 

1 20  

2 20  

3 20  

4 20  

5 20  

รวม 100  
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1.   (อ.สัมฤทธ์ิ หงัสะสูตร) 

1.1   ก าหนดให้  𝑣 = 2 𝑖 −  4 𝑗 +   5 𝑘    , 𝑢  = −2 𝑖 +  4 𝑗 −  5 𝑘      

 ก) จงหามุมระหวา่ง 𝑣   และ 𝑢        ( 5  คะแนน ) 

 ข) จงหาเวกเตอร์ 𝑃𝑟𝑜𝑗  𝑢  𝑣            ( 5  คะแนน ) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2/11 



ช่ือ .................................................................................. รหสั .................................................. เลขท่ีนัง่สอบ ........................ 

 

1.2  ให้ BA,  และ C  เป็นจุดมุมของแผน่สามเหล่ียมบางท่ีมีความหนาแน่นคงท่ีดงัรูป 

        ก) จงหาความยาวของเวกเตอร์  𝐶𝑀          ถา้ M  เป็นจุดก่ึงกลางของดา้น AB       ( 5  คะแนน ) 

 ข) จงหาพื้นท่ีของสามเหล่ียม ABC   ( 5  คะแนน ) 
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A(4,1,0)

B(1,4,0)

C(1,1,4)
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2.  (อ.ดลฤดี หอมดี) 

2.1 จงหาค่าของ  
2

3 2

9
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x

x

x
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 
      ( 5  คะแนน ) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2.2   ก าหนดให ้ 𝑓 𝑥 =  𝑥 + 2 , 𝑥0 = 2  และ , 𝜀 = 1  
จงหาค่าของ δ  ท่ีท าให ้       0 00 | | | ( ) ( ) |x x f x f x         ( 5  คะแนน ) 
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2.3 จงหาเส้นก ากบัในแนวนอนและแนวด่ิงของฟังกช์นั   𝑦 =
 4𝑥6+𝑥3−2

3𝑥3+3𝑥2−6𝑥
   พร้อมทั้งตรวจสอบ

ความต่อเน่ืองท่ีจุด 𝑥 = 1                ( 10  คะแนน ) 
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3.  (อ.วริะสิทธ์ิ อ่ิมถวลิ) 

3.1  จงหา ( )f x  เม่ือ  ( ) 2f x x   โดยใชคุ้ณสมบติั 
0

( ) ( )
( ) lim

x

f x x f x
f x

x 

 
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
  

   (หา้มใชสู้ตรมิฉะนั้นจะไดค้ะแนนศูนย)์         ( 8  คะแนน ) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

6/11 



ช่ือ .................................................................................. รหสั .................................................. เลขท่ีนัง่สอบ ........................ 

 

3.2  จงหา 
𝑑𝑦

𝑑𝑡
 และ 

𝑑2𝑦

𝑑𝑡2   เม่ือก าหนด 
2
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                  ( 12  คะแนน ) 
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4. (อ.ยวุรัตน์ เงินเยน็) 

4.1  จงแสดงวา่       
𝑑𝑦

𝑑𝑥
=

1

(1+𝑥 tan 𝑥)2     เม่ือ  𝑦 =
sin 𝑥 sec 𝑥

1+𝑥 tan 𝑥
                           ( 10  คะแนน ) 
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4.2   จงหา   
𝑑𝑦

𝑑𝑥
   เม่ือ   𝑦 = [𝑥2 sin 2𝑥  + tan4( 𝑥7)]5                                ( 10  คะแนน ) 
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5. (อ.เกียรติฟ้า ตั้งใจจิต) 

5.1 ก าหนดให ้ 𝑡 = cos 𝑦 ,   𝑥 = 𝑦2 + 1   จงหา  
𝑑2𝑥

𝑑𝑡2     ( 5  คะแนน ) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

5.2 จงหา  
𝑑𝑦

𝑑𝑥
 

(−2,0)
  ของฟังกช์นั 𝑦2 + 𝑥 sin 𝑦 + 𝑥2 = 1   ( 5  คะแนน ) 
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5.3 ดา้นท่ีขนานกนัคู่หน่ึงของรูปส่ีเหล่ียมมุมฉากยืดออกใหย้าวข้ึนดว้ยอตัราคงท่ี 2 เซนติเมตรต่อวนิาที 

ในขณะท่ีดา้นคู่ขนานกนัอีกคู่หน่ึงหดสั้นลงในลกัษณะท่ียงัคงสภาพเป็นรูปส่ีเหล่ียมมุมฉาก โดยมี

พื้นท่ีคงตวัเท่ากบั 50 ตารางเซนติเมตร จงหาอตัราการเปล่ียนแปลงของความยาวรอบรูป ขณะท่ี

ความยาวของดา้นท่ียาวข้ึนเป็น  5 เซนติเมตร                ( 10  คะแนน ) 
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